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TUDO QUE VOCE PRECISAVA SABER SOBRE
LIMITES - UM RESUMO

O QuUE E UM LIMITE?

Imagine uma formiga esta tentando chegar no ponto em x = 3 andando pela
curva definida pela funcdo f(x)=x*. Quando ela chegar, f(x) = 9! Esse é o limite da
funcao para x tendendo a 3.
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LIMITES INDETERMINADOS

O limite é indeterminado se o resultado do limite, somente substituindo o valor
na funcao, ndo resulta em um numero real.

NOTA MENTAL: A indeterminagao acontece sempre que ha alguma
operagao envolvendo o infinito! Infinito ndo € um ndmero, é uma “ideia”!
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Para resolver estes limites, devemos usar alguma artimanha matematica:
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LIMITES TENDENDO AO INFINITO

A divisdo de infinitos é indeterminada... mas se quisermos passar a ideia de
que uma fungado tende a um valor muito, muito grande (ou a um valor muito pequeno),
podemos dizer que o limite dela é infinito!
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LIMITES LATERAIS

Sobre uma fungao f(x) com uma "quebra", assim:
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O limite a esquerda (-) € 3,8
O limite a direita (+) é de 1,3

Logo, a fungao acima é descontinua, pois os limites pelos lados sao diferentes!
Quando isso acontece, o limite ordinario "nao existe"!
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PRroPRIEDADES DE LIMITES
LIMITE DE UMA CONSTANTE

Se a e ¢ sdo constantes, entdo:
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LIMITES DA SOMA, PRODUTO E QUOCIENTE

Seja F1 e F2 duas fungbes dadas no qual os limites de x—a sabemos,

lim Faoo2 Ly
p £ -9
limFatx)= L2
K=HO
Entao:
~> lim (Filx)+F2tx) = L1+ L2

zH 0

,_ lim (Fatx)-Fatx)) = La-L2

x>0

 Jim(Fax)-Faln)=La. 12
L0,

Finalmente, se  |im ‘F;u:)*- 0
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LIMITES NAO EXISTE?

A funcgao cos(x), por exemplo, fica variando entre -1 e 1. Por isso, se x for muito
grande, ndo se sabe que valor a fungdo cos(x) tera.
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NOTA MENTAL: Nao ter limite ndo é a mesma coisa que ter limite
indeterminado! O indeterminado so precisa ser guiado para a determinagao!

TEOREMA DO CONFRONTO

Se uma funcgédo g é limitada por outras duas fungoes (h e f), e

limm $¢2) = &imm htx)
X0, =0

Entao:

limn {-(t): \ima(x_) = lim hix)
Lo b Y-8 X300

LimiTES FUNDAMENTAIS

Alguns limites sdo muito importantes para ndo serem citados:
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REGRrA DE L’HOPITAL

SPOILER ALERT! Se vocé ainda nao estudou derivadas, pare por aqui! Se
nao, bem-vindo a um modo legal de resolver limites!

E uma regra para limites tendendo ao infinito a fim de resolver uma

indeterminacgao. Deriva-se as duas funcbes da fragao:

Liwn In(x) _ 00 ? Ln(x) . g2
K >a0 x.z o0 -x! 8(.")

=4  qoo=2
.ftx)—_’_(. q'00= 2
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